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Zgjidhje.

Komente té pérgjithshme:

(K1) Cdo zgjidhje e ploté vlerésohet me 10 pikeé.

(K2) Gabim i vogél né arsyetim apo Hogaritje ............o.iuieinin i, -1 piké
(K3) Rezultati i sakté pa ndonjé arsyetim ...............o.oniuin oot 0 piké
(K4) Vizatimi i figurés né detyrat e gJeometrise ..........c..iuiiniuniniiniii i, 0 piké
(K5) Né skemat e méposhtme, nénpikét (Ai.j) (pér shembull (A1.2)) jané piké té pjesshme qé mund t'i

fitojé nxénési nése nuk ka fituar té gjitha pikét nga (Ai) (pér shembull (Al)).

. Le té jeté AABC trekéndésh kéndngushté dhe le té jené H ortogendra dhe O gendra e rrethit té

jashtéshkruar té tij. Supozojmé qé O gjendet né segmentin AH. Nése ZHCO = 24°, gjeni té gjitha
kéndet e trekéndéshit AABC.

Pika O gjendet né pérmesoren e brinjés BC. Pasi qé O éshté né AH, i bie qe AO éshté normale né BC),
prandaj A éshté né pérmesoren e brinjés BC. Nga kjo kemi qé¢ AB = AC. Le té jeté ZOAC = a. Pasi
qé AO éshté edhe pérgjysmore e ZBAC kemi q¢ ZBAC = 2a, prej nga ZABC = 90° — a = LACB.

Pasi q¢ C'H normale né AB kemi q¢ ZHCB = 90° — ZABC = «. Tutje, pasi q¢ OA = OC kemi qé
/OCA = Z0OAC = «. Tani

90° —a=ZLACB = Z0CA+ Z0OCH + ZHCB =20+ 24° < a =22°
— LABC =90° — o = 90° — 22° = 68°.
Pasi q¢ AB = AC kemi q¢ LACB = 68° dhe LBAC — 180° — 2£ABC = 44°.
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Skema.

2.

Zgjidhje.

Skema.

3.

Piké té pjesshme:

(A1) Vértetimi g€ AB = AC ... . i 2 piké

(A2) Shprehja e ZHCB 1né varési t& ZOCA. .. ... e 3 piké

(A3) Shprehja e kéndit ZBAC népérmjet njérit prej kéndeve ne (A2). ..., 2 piké

(A4) Veértetimi g8 90° — v = 200+ 24°%. . oot 2 piké

(A5) Llogaritja e kéndeve t& AABC ... ... 1 piké

Beni ka n shkopinjé me gjatési 1,2,...,n. Ai déshiron té formojé njé katror duke i pérdorur secilin nga

kéta shkopinjé pér t’i ndértuar brinjét e katrorit, né até ményré qé secila brinjé té keté numér té ndryshém

té shkopinjéve. Cila éshté vlera mé e vogél e n pér té cilén ai mund ta béjé kété?

Meqé ¢do brinjé duhet té keté numeér té ndryshém té shkopinjéve, atéheré duhen té paktén 1424344 = 10

shkopinjé, pra n > 10. Shuma e gjatésive t& shkopinjéve 8shté 1 4+ 2+ - +n = 22 Meqd brinjét e

katrorit duhet té kené gjatési té barabarté, atéheré secila brinjé ka gjatési "(nzl)/Q = "("8+1). Kjo gjatési

duhet té jeté numér i ploté, prandaj n ose n + 1 duhet té jeté shuméfish i numrit 8.

Numri i paré gé plotéson kéto kushté éshté n = 15. Pér n = 15, gjatésia e brinjéve éshté % = 30.

Por, meqé 15 + 14 = 29 < 30, atéheré ¢do brinjé duhet t’i pérmbajé té paktén 3 shkopinjé, e meqé

té gjitha brinjét kané numér té ndryshém té shkopinjéve, atéheré numri i shkopinjéve éshté té paktén

3+4+4+5+6 =18, qé éshté mé shumé se qé kemi. Né té njéjtén ményré tregohet qé edhe n = 16 nuk bén.

Numri i radhés gé plotéson kushtet éshté n = 23. Pér n = 23, shuma e brinjéve éshté 235& = 69. Njé

konfiguracion gé funksionon éshté ky:

23 22 21 3
13
19 20
10 19
9
18
8
7 11
6
4 1
17 16 15 14 5 2

Piké té pjesshme:

(A1) Vértetimi gé katrori nuk mund té formohet per n < 23 .. ... . it 7 piké
(Al.1) Vértetimi gé katrori nuk mund té formohet pér n < 10 ......... ..., 1 piké
(A1.2) Konstatimi qé gjatésia e brinjéve &shte “U5H) 1 piké
(A1.3) Vértetimi g8 8 | m 08e 8 | 41 o oo 1 piké
(Al.4) Vértetimi gé katrori nuk mund té formohet pér n = 15,16 ...t .. 4 piké

(A2) Konstruktimi i shembullit pr n =23 .. ... o 3 piké

Ana dhe Beni luajné si vijon. S€ pari, secilit numér té thjeshté p, Ana ia cakton njé numér natyror a,.

Ajo dubet gé numrave té ndryshém p # ¢ t’i caktojé numra té ndryshém a, # a4. Duke i ditur numrat

qé ka zgjedhur Ana, Beni zgjedh disa numra té thjeshté sipas déshirés r1,rs, ..., 7%, jo-domosdoshmérisht

té ndryshém. Megjithaté, pér ¢cdo numér té thjeshté r qé zgjedh Beni, ai duhet ta zgjedhé até saktésisht

a, heré. Beni e fiton lojén nése mund té kombinojé shenjat + dhe — né ndonjé ményré té tillé gé numri
1 1 1

+—+ — =+ -+ —
T1 T2 Tk

éshté numér i ploté, pérndryshe lojén e fiton Ana. Cili nga lojtarét ka strategji té fitores?



Zgjidhje.

Skema.

Zgjidhje.

Ana ka strategji té fitores. Ajo cakton as =7, dhe a, = p — 2 pér ¢do numér té thjeshté p > 3, qé gartazi
plotéson kushtin (pasi 74 2 = 9 nuk éshté numér i thjeshté). Le té jené p1,pa,...,ps numrat e ndryshém
qé zgjedh Beni dhe le té jené a;,as,...,as numrat gé i cakton Ana numrave té Benit, pra a; = ap, pér
¢do 1 <1 <'s. Cfarédo kombinimi té shenjave gé ai bén rezulton né shprehjen

bbb

p1 D2 DPs
ku by, ..., bs jané numra té ploté té tillé qé |b;| < a; pér ¢do 1 < i < s. Pasi a; éshté tek pér ¢do 1 <i < s,

kemi se b; éshté poashtu numér tek. Poashtu, pér ¢do numér tek p; kemi |b;| < a; < p;. Né vecanti vlen
b; 0 (mod p;) pér ¢do 1 < i < s. Tutje

bi b b bp2 st bopipsoops o bepipa a1
p1 b2 Ps pbip2 - Ps
Tani p; e plotpjeséton secilin nga monomet né numérues, pérvec bipaps - - - ps qé nuk plotpjesétohet me

p1 meqé by Z 0 (mod pp). Pérfundojmé se ky numér nuk mund té jeté i ploté.

Piké té pjesshme:

(A1) Konstatimi i ndonjé caktimi té dubur pér a, (p.sh. a2 =7, a6, =p—2pérp>3) ........... 4 piké

(A2) Transformimi i shprehjes né 1% + z—z +oo 4 Z—Z me konstatimin se [b;| <a; ... 1 piké

(A3) Nése a, jané numra tek, b; jané numra tek ......... ... ... 1 piké

(A4) Transformimi i shprehjes né njé thyesé me eméruesin e pérbashkét (ose shumézimi i shprehjes me
DIt T D8) e e e 1 piké

(A5) Pérfundimi duke treguar se p1 b1 ..o 3 piké

Piké té pjesshme joaditive me pikét sipér:

(B1) a, éshté tek pér ¢do p (pérndryshe %”(% - %) =0 dhe Beni fiton)...................oo 1 piké

(B2) Pér p tek kemi a,, < p (pérndryshe a”Tﬂj . % - a”;p% =1 dhe Beni fiton)..................... 2 piké

. Le te jeté n numér natyror dhe a, b, c numra realé té tillé qé

a? 4+ b+ c?
N
Tregoni qé ekzistojné numrat x,y,z € {—1,0,1} ku té paktén njéri prej tyre éshté jo-zero, té tillé qé
ax + by 4+ cz = 0.

Jn =

2 2 2\2
Nga mosbarazimi i Koshit kemi qé a* + b* + ¢* > % prandaj

2 b2 2
AT Bon<s

n= —————
Vi var +bt+ct

Rasti 1. n=1.

Kemi % = 1. Duke ngritur né kator dhe pas rregullimeve kemi (ab)? + (bc)? + (ca)? = 0, prandaj
ab = bc = ca = 0 g€ do té thoté qé té paktén dy prej numrave a, b, ¢ jané té barabarté me 0. Supozojmé
qé a = b =0, késhtu qé duke marr z = y = 1 dhe z = 0 kemi azx + by + cz = 0.

Rasti 2. n = 2.

a’+b2+c?

Kemi T = V2. Duke ngritur né kator dhe pas rregullimeve kemi

(a+b+c)at+tb—c)(b+c—a)(c+a—Db)=0.

Prandaj té paktén njéri nga numrat a +b+c,a+b—c,b+ c— a,c+ a — b éshté 0, késhtu qé ekzistojné
numrat x,y, z € {—1,1} té tillé qé ax + by + cz = 0.
Rasti 3. n =3
Kemi % = /3. Duke ngritur né kator dhe pas rregullimeve kemi

(aQ _ b2)2 4 (b2 _ 82)2 4 (62 _ a2)2 _ O,
prandaj a® —b? =b? — ¢? = ? —a? = 0 = a? = b? = 2, késhtu qé té paktén dy prej numrave a, b, ¢ jané
té barabarté. Supozojmé qé a = b, késhtu qé duke marr z = 1,y = —1 dhe z = 0 kemi azx + by + cz = 0.



Skema. Piké té pjesshme:

ETEEtON € 70 S 3 oo e pike
Al) Vi .. 3 3 piké
(A2) Zgjidh detyTen PET 70 = L. .\ttt 2 piké
gji ELYTCIL PO 1 == 2 oo pike

A3) Zeiidh d . 9 3 piké
it CEYTEIL PO 70 == 3o pike

A4) Zgjidh detyrén pé 3 2 piké



