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Komente té pérgjithshme:

(K1) Cdo zgjidhje e ploté vlerésohet me 10 piké.

(K2) Gabim i vogél né arsyetim apo Hogaritje ............ouiuiuiuinin i, -1 piké
(K3) Rezultati i sakté pa ndonjé arsyetim ...............ooiniuiuinininnn i 0 piké
(K4) Vizatimi i figurés né detyrat e gjeometrisé ............o.iuiuiuiniin e 0 piké
(K5) Né skemat e méposhtme, nénpikét (Ai.j) (pér shembull (A1.2)) jané piké té pjesshme g€ mund t'i

fitojé nxénési nése nuk ka fituar té gjitha pikét nga (Ai) (pér shembull (A1)).

1. Tabela me dimensione 6 x 6 e pérbéré nga katroré njési duhet té mbulohet pérmes pllakave drejtkéndéshe,
brinjét e té cilave pérputhen me vijat e tabelés. Pllakat e ndryshme nuk mund té vendosen mbi njéra-
tjetrén dhe duhet té kené syprina té ndryshme. Sa pllaka mund té pérdoren mé sé shumti?

Zgjidhje 1. Tabela ka sypriné 36. Nése pérdorim 9 ose mé shumé pllaka, meqé ato duhet té kené syprina
té ndryshme, atéheré syprina totale e tyre do té jeté té paktén 1 +2+3+4...4+9 =45 > 36.

Nése pérdorim 8 pllaka, atéheré syprina minimale e tyre do té jeté 1 +2+3+...4+8 = 36. Atéheré duhet
té kemi nga njé pllaké me seclién nga kéto syprina. Por, pllaka me sypriné 7 mund t’i keté dimensionet
vetém 1 X 7 ose 7 x 1 dhe si e tillé nuk mund té vendoset brenda tabelés me dimensione 6 x 6.

Me 7 pllaka ekziston njé mbulim i tabelés né kété ményré:



_

Skema. Piké té pjesshme:

(A1) Vértetimi qé nuk mund té pérdoren mé shumé se 7 pllaka ........ ...t 6 piké
(Al.1) Vértetimi gé nuk mund té pérdoren mé shumé se 8 pllaka ....................cooi.. 2 piké
(A1.2) Tregon gé pllaka me sypriné 7 nuk mund té pérdoret .............. ..., 1 piké

(A2) Konstruktimi i njé shembulli me 7 pllaka .......... .. . i 4 piké

2. Le té jené a,b, ¢, d, e numra natyroré té tillé q¢ pmmp(a,b,c,d,e) > 1. Prodhimi i tyre éshté numér ¢ift
ndérsa shuma e tyre éshté numér tek. Sa éshté vlera mé e vogél e mundshme e shprehjes a +b+c+d+e?
Shénim. pmmp(a,b,c,d,e) éshté numri mé i madh natyror i cili éshté pjesétues i té gjithé numrave
a,b,c,d,e.

Zgjidhje. Vérejmé se njéri nga numrat duhet té jeté ¢ift pasi qé prodhimi éshté ¢ift. Pasi qé shuma e numrave éshté
tek, atéheré numri i numrave ¢ift duhet té jeté cift. Kjo i bie qé té paktén dy nga numrat jané ¢ift. Tani,
pmmp(a, b, ¢, d, e) nuk mund té jeté 2 pasi atéheré té gjithé numrat do té ishin ¢ift dhe shuma e tyre do
té ishte ¢ift. Pra, pmmp(a,b,c,d,e) > 3. Né ményré qé té shuma a + b+ ¢+ d + e té jeté sa mé e vogél,
marrim dy raste:

eag=b=c=3dhed=e=06. Né kété rast kemia+b+c+d+e=3+3+3+6+6=21.

o a =3dheb=c=d=e=06 qé qartazi e ka shumén mé té madhe se 21.
Pérfundojmé gé shuma mé e vogél e numrave éshté 21.

Skema. Piké té pjesshme:

(A1) Té paktén dy nga numrat janeé Gift ............ o 2 piké
(A2) Té paktén njéri nga numrat 8shté tek ...... ... i 1 piké
(A3) Vértetimi gé vlera minimale e pmmp(a, b, c,d,e) 6shté 3 ... ... ... 4 piké
(A4) KonstrukbiInd . ..ot 1 piké

3. Le té jeté ABCD trapez' me bazat AB dhe CD. Jané dhéné gjatésité AC' = 20, BD = 15 dhe lartésia e
trapezit éshté 12. Tregoni qé diagonalet e trapezit jané normale (pingule) ndaj njéra-tjetrés.

Zgjidhje. Le té jené X dhe Y kémbézat e lartésive prej A dhe B né C'D. Qartazi AX = BY = 12. Nga Teorema
e Pitagorés né AAXC dhe ABY D kemi q¢ CX = /202 — 122 = 16 dhe DY = /152 — 122 = 9. Tani
vérejme se

9 12 15 — DY BY BD
1216 20 AX CX AC
nga kriteri BBB. Le té jeté P piképrerja e AC dhe BD. Duke shfrytézuar ngjashmériné kemi

= AAXC ~ ADY B

ZCPD =180° — ZPCD — /PDC = 180° — ZPCD — ZCAX = 180° — 90° = 90°,

cka duhej vértetuar.

1Kéndi /BDC éshté i ngushté.



Skema. Piké té pjesshme:

(A1) Llogaritja e gjatésive CX 08 DY ...ttt e 2 piké
(A2) Vértetimi i ngjashmeérisé sé trekéndéshave ........ ... ..o, 5 piké

4. Le té jené a,b numra realé pozitivé. Tregoni qé
2 2 2 p2
e s
4b  4a ~ (a+1)(b+1)

Zgjidhje 1. Kemi
a? b a®+b

4b + 4a ~ 4dab

Nga jobarazimi i Koshi-Shvarcit, kemi
(a® +b%)(a +b) > (a® + b%)?,

prandaj
a3 + b3 N 2 4 p2)2

(a
dadb dab(a +b)

Késhtu, mjafton té tregojmé qé
a2 + b2
dabla+0b) ~ (a+1)(b+1)

Jobarazimi i fundit vlen pas mbledhjes s€ jobarazimeve

— 3b+b3a+ a4+ b2+ a® + b% > 3ab + 3b%a.

a’b+a® +b* > 3a%b, ba+b®+a® > 3b%a
qé vlejné nga jobarazimi AM-GM.
Zgjidhje 2. Duke shumézuar jobarazimin me 4ab(a + 1)(b + 1) fitojmé jobarazimin ekuivalent
a*b +a* +a®b+ a® + b*a +b* + b3a + b3 > 4a®b + dab®. (1)
Ky jobarazim vlen pas mbledhjes sé jobarazimeve
a*b+a* +bPa+a® > 4a®h,  bra+ bt +a’b+ b > 4b’a,
qé vlejné nga jobarazimi AM-GM.

Shénim. Zgjidhja 2 duket mé e thjeshté, por éshté e rendésishme qé monomet a®b dhe b3a mos té zbriten nga té
dyja anét e (1), pasi kjo e véshtiréson pérdorimin e jobarazimit AM-GM me 3 monome.

Skema. Piké té pjesshme:

(A1) Pérdorimi i jobarazimit té Koshi-Shvarcit pér té kufizuar a® + b> me a® +b*> dhe a +b ...... 4 piké

(A2) Pérdorimi i jobarazimit a® + b* > % pas jobarazimit té Koshi-Shvarcit .................. 2 piké



