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1. Numrat realé pozitivé a,b, ¢ jané té tillé qé numrat ab, be, ca jané té njéjté me numrat a + 2,0 + 2,¢ + 2
né ndonjé renditje. Gjeni té gjitha vlerat e mundshme té numrave a, b, c.
Zgjidhje. Pa humbur pérgjithésiné, mund té supozojmé qé a < b < c¢. Nga kjo rrjedh qé ab < ca dhe
ca < be, prandaj ab < ca < be. Pra, duke marré parasysh renditjen, duhet té kemi

a+2=uab
b+2=ca
c+ 2 =be.

Nga ekuacioni i paré kemi a(b — 1) = 2, prandaj b — 1 # 0 dhe a = bf—l. Ngjashém kemi ¢ = %7

prandaj a = ¢ dhe meqé a < b < ¢, kemi qé a = b = ¢. Né veganti kemi a(a — 1) = 2, prej nga fitojmé
a?—a—-2=(a—2)(a+1)=0. Meqé a > 0, zgjidhja e vetme éshté a = b= c = 2.



2. Eshté dhéné njé tabelé me dimensione 7 x 7. Fillimisht, Kaltrina vendos nga njé monedhé té kaltér né disa
prej katroréve njési té tabelés. Pastaj, Bardha zgjedh sipas déshirés njé rresht dhe njé shtyllé té tabelés
dhe largon monedhat e kaltra nga ai rresht dhe ajo shtyllé. Pas késaj, né secilin prej katroréve njési té
zbrazét né té gjithé tabelén, Bardha vendos nga njé monedhé té bardhé. Sa éshté numri mé i vogél i
monedhave qé duhet t’i vendosé Kaltrina, né ményré qé pavarésisht se si vepron Bardha, né fund tabela
té keté mé shumé monedha té kaltra sesa monedha té bardha?

Zgjidhje. Kaltrinés i duhet qé numri i monedhave té kaltra té mbetura né fund té jeté té paktén 25.
Fillimisht, tregojmé qé 35 monedha té kaltra mjaftojné. Kaltrina mund t’i vendosé monedhat né kété

menyre:

Né kété vendosje, né ¢do rresht dhe né ¢do shtyllé kemi 5 monedha té kaltra. Atéheré, Bardha mund t’i
largojé mé sé shumti 5 + 5 = 10 monedha té kaltra, qé do té thoté qé né tabelé do té mbesin té paktén
35 — 10 = 25 monedha té kaltra.

Tani tregojmé qé 34 monedha té kaltra nuk mjaftojné, prej nga rrjedh qé edhe mé pak se 34 monedha
nuk mjaftojné. Supozojmé qé tabela ka 34 monedha té kaltra. Nga parimi i Dirileut, ekziston njé rresht
me [%1 = 5 monedha té kaltra. Bardha i largon monedhat nga ky rresht. Tani né tabelé mbesin mé sé
shumti 29 monedha té kaltra. Supozojmé qé jané 29 té tilla. Atéheré nga parimi i Dirileut ekziston njé
shtyllé me té paktén f%} = 5 monedha té kaltra. Bardha i largon monedhat nga kjo shtyllé dhe né kété
ményré né tabelé mbesin mé sé shumti 24 monedha té kaltra. Nése pas hapit t€ paré mbesin mé pak se
29 monedha, atéheré pérfundimi rrjedh aq mé paré.

Shénim: Njé ményré mé e drejtpérdrejté éshté kjo: nése numri i monedhave né fillim éshté k, atéheré,
duke pérdorur dy heré parimin e Dirileut, kemi qé numri i monedhave €shté mé sé shumti

[f1-F=)

prej nga rrjedh menjéheré qé k = 34 nuk funksionon.



3. Gjeni té gjithé numrat natyroré m dhe n té tillé qé shuma e shifrave té numrit 79™ + 10" + 13 éshté numér
i thjeshté.

Zgjidhje. Meqé 79™ 4+ 10" +13=1+1+1 (mod 3) =0 (mod 3), kemi qé numri i dhéné plotpjesétohet
me 3, prandaj edhe shuma e shifrave té tij plotpjesétohet me 3. Pasi shuma e shifrave duhet té jeté numér
i thjeshté, patjetér duhet té jeté saktésisht 3.

Tani 79™ 410" +13 = (—1)™ 4043 (mod 10) = 2 ose 4 (mod 10), prandaj shifra e fundit e numrit éshté
2 ose 4. Shifra e fundit nuk mund té jeté 4 sepse shuma e shifrave éshté e barabarté me 3. Pra shifra e
fundit duhet té jeté 2, qé do té thoté se m éshté tek. Késhtu qé ekziston numri natyror k > n i tillé qé
79™ + 10" 4 13 = 10* + 2, pra

79™ 4+ 11 = 10 — 10",

Meqé m éshté tek kemi qé
10F —10" =79" +11=(-1)" +11=-1+3=2 (mod 8).

Késhtu qé n = 1 ose n = 2, sepse né té kundértén 10¥ — 10" = 0 (mod 8), qé nuk éshté e mundur.

Rasti 1. n = 1:

Kemi 10¥ — 10 = 2 (mod 8), pra 10*¥ = 4 (mod 8), qé nuk éshté e mundur nése k > 3, prandaj k = 2
sepse k > n = 1. Tutje kemi

79 +11=10F —10" =90 = 79™ =79 = m = 1.
Rasti 2. n = 2:

Meqé k > n = 2, kemi k > 3, késhtu qé —100 = 10* — 100 (mod 8) =2 (mod 8), q& nuk éshté e mundur.

Pérfundojmé se dyshja e vetme gé e plotéson kushtin éshté (m,n) = (1, 1).



4. Le té jeté ABCD katror dhe le té jeté O piképrerja e diagonaleve té tij. Le té jeté X njé piké e ¢farédoshme
né brinjén BC'. Le té jeté Y piké né anén e kundért me X ndaj drejtézés C'D e tille q¢ AXY éshté
trekéndésh barakrahésh me kénd té drejté te kulmi X. Le té jeté M piképrerja e drejtézave AY dhe BD.
Le té jeté T piképrerja e drejtézave XO dhe Y D. Tregoni q¢ M X = MT.

Zgjidhje. Meqé trekéndéshat AXY dhe AOD jané kéndrejté dhe barakrahésh, ata jané té ngjashém,
késhtu qé¢ 4% = 4%. Gjithashtu, meqé ZXAY = ZOAD = 45°, kemi g8 ZXAO = LY AD, andaj
trekéndéshat X AO dhe Y AD jané té ngjashém. Késhtu, kemi

LAXT = LAXO = LAY D = LAYT,

prandaj pikat A, X, Y dhe T i takojné njé rrethi. Meqé ZXBM = /X AM = 45°, kemi qé pikat A, B, M
dhe X ndodhen né njé rreth. Tutje LZABX = 90°, prandaj kemi q¢ ZAMX = 90°, pra ZYMX = 90°.
Késhtu gé trekéndéshat AM X dhe Y M X jané kongruent, nga kemi q¢ AM = Y M, qé do té thoté M
éshté mesi 1 hipotenuzés sé trekéndéshit AXY . Pérfundojmé qé M éshté gendra e rrethit té jashtéshkruar
té trekéndéshit AXY'.

Meqé pikat A, X, Y dhe T ndodhen né té njéjtin rreth, kemi qé M éshté gendra e kétij rrethi, qé do té
thoté se M X = MT.



