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1. Numrat natyroré ay,as,...,a19 jané vendosur né njé rreth né kété renditje sipas drejtimit té akrepave té
orés, né ményré té tillé qé bashkésité

{01, az}, {CL2,CL3}, ceey {al&alﬁ)}a {alQa a1}

jané té ndryshme mes vete. Té paktén sa numra té ndryshém jané vendosur né rreth?

Shénim. Bashkésia {z,z} éshté bashkésia njé-elementéshe {z}.

2. Bshté dhéné trekéndéshi kéndngushté brinjéndryshém AABC dhe pika D né brinjén AB. Le té jeté E
piké né brinjén AC, e tillé qé drejtézat DE dhe BC jané paralele. Supozojmé qé ekzistojné pikat R dhe
S né brinjén BC ashtu q¢ Z/BRD = %ABAC = /CSE. Le té jeté wy rrethi qé kalon népér pikat B, D, R

dhe wy rrethi gé kalon népér pikat C, S, E. Supozojmé qé rrathét w; dhe wy priten né dy pika té ndryshme
P dhe Q.

Tregoni qé kur pika D léviz népér brinjén AB duke u plotésuar kushtet e mésipérme, atéheré rrethi i
jashtéshkruar i trekéndéshit AAPQ kalon népér njé piké fikse té€ ndryshme nga A.

3. Gjeni té gjithé polinomet Q(z) me koeficienté numra té ploté pér té cilét ekziston ndonjé numér i ploté
£ # 01 tillé gé pér ¢do numér té thjeshté p kemi

plQMA?2)--Qp—1)+L

(Cdo problem vlen 7 piké. Koha: 270 minuta.
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4. Le té jeté N bashkésia e numrave natyroré dhe RT bashkésia e numrave realé pozitivé. Gjeni té gjithé
funksionet f: N — R¥ té tillé qé vlejné kushtet vijuese njékohésisht:

(i) Pér ¢farédo numra natyroré a < b < ¢ qé formojné varg aritmetik, kemi qé numrat f(a) < f(b) < f(¢)
formojné varg gjeometrik;

(ii) Pér ¢farédo numra natyroré a < b < c qé formojné varg gjeometrik, kemi qé numrat f(a) < f(b) < f(c)
formojné varg aritmetik.

Shénim. Njé varg themi qé éshté aritmetik nése ndryshimi i cilitdo term té vargut me termin paraprak
éshté konstant. Njé varg themi qé éshté gjeometrik nése raporti i cilitdo term me termin paraprak éshté
konstant.

5. Pér njé numér natyror té pérbéré n, le té jeté w(n) numri mé i madh natyror nga bashkeésia {1,2,...,n—1}
qé nuk éshté relativisht i thjeshté me n.

(a) Gjeni té gjithé numrat natyroré ¢ift qé¢ mund té shkruhen si n + w(n) pér ndonjé numér natyror té
pérbéré n.

(b) Tregoni gé pér ¢farédo 2026 numra natyroré té njépasnjéshém, té paktén njéri prej tyre éshté numér
tek i tillé gé mund té shkruhet si n 4+ w(n) pér té paktén dy numra té ndryshém té pérbéré n.

6. Né secilin katror njési té njé tabele me dimensione n x n, Ana vendos njé nga numrat 1,2, ...,n2 né ndonjé

renditje, duke pérdorur secilin numeér saktésisht njé heré. Né secilin hap, Beni zgjedh njé katror njési.
Ana pastaj ia lexon Benit né ndonjé renditje té réndomté té gjithé numrat né rreshtin dhe shtyllén qé
pérmban katrorin e zgjedhur nga Beni, duke lexuar numrin né até katror vetém njé heré. Sa éshté numri
meé i vogél i hapave qé i duhen Benit né menyré qé té mund té pércaktojé saktésisht se cili numér éshté
né secilin katror njési té tabelés?

(Cdo problem vlen 7 piké. Koha: 270 minuta.



