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Pérgjigjet e pjesés sé paré
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Zgjidhjet e pjesés sé dyté

1. Arbri zgjodhi disa numra natyroré. Pastaj, ai shénoi né fleté prodhimin e ¢do dy prej tyre. Ai vérejti se
té gjithé numrat e shénuar e kané shifrén e fundit té ndryshme. Mé sé shumti sa numra ka mundur t’i
zgjedhé Arbri né fillim?

Zgjidhje. Supozojmé qé Arbri zgjodhi 5 numra. Atéheré kemi (g) = 10 numra té shénuar né fleté. Meqé
té gjithé kané shifrén e fundit té ndryshme, pér secilén shifér 0,1,2,...,9, ekziston njé numér né fleté me
até shifér té fundit. Pra, kemi njé prodhim me gé pérfundon me 0 dhe njé prodhim gé pérfundon me 5.
Kjo do té thoté gé njéri nga numrat e zgjedhur nga Arbri éshté shuméfish i numrit 5. Prodhimi i kétij
numri me katér numrat tjeré jep katér prodhime qé jané shuméfish i numrit 5, por ne kemi vetém dy té
tillé.

Eshté e mundur qé Arbri té keté zgjedhur 4 numra, pér shembull numrat 1,2,3,7. Kéta numra japin
prodhimet 2, 3, 6, 7, 14 dhe 21.

2. Nénté nga numrat 1,2,3,...15 do té zgjedhen dhe do té vendosen né katrorét e tabelés me dimensione
3 x 3. Pas vendosjes, nése njé numeér éshté sa shuma e dy numrave tjeré né rreshtin e tij ose sa shuma e
dy numrave tjeré né shtyllén e tij, katrori i tij ngjyroset me té kuqge. Sa katroré mund té ngjyrosen me té
kuge mé sé shumti?

Zgjidhje. Né secilin rresht vetém njéri numér mund té jeté shumé e dy té tjerve dhe e njéjta vlen edhe
pér shtyllat. Prandaj nuk mund té kemi mé shumeé se 3+ 3 = 6 katroré té kuq. Tani konsiderojmé numrin
meé té madh né tabelé. Né rreshtin dhe shtyllén e tij, vetém ai katror mund té jeté i kuq. Prandaj kemi
mé sé shumti 6 — 1 = 5 katroré té kuq né tabelé. Njé konfiguracion me 5 katroré té kuq jepet né vijim.




3. Bshté dhéné AABC dhe D njé piké brenda trekéndéshit e tillé qé

LADB - Z/DBC

= /LACB.
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Vértetoni q¢ BC > AD + DB.

Zgjidhje. Le té jeté P piképrerja e drejézave AD dhe BC. Vérejmé se nga kushti 2Z/ACB + ZDBC =
/LADB =/DBP+/DPB = /DBC+/DAC+/ACB = LACB = /DAC = /PAC = PA = PC. Tani
pérdorim pabarazimin e trekéndéshit né APBD dhe kemi BC = BP+PC = BP+PA = BP+PD+DA >
BD + DA.
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4. Le té jené z; (1 <4 < 100) numra natyroré té tillé qé

100(x1 + @2 + ... +2100) > T3 + 23+ ... 2300

Supozojmé qé k prej tyre jané mé té médhenjé se 100. Gjeni vlerén mé té madhe té mundshme té k.
Zgjidhje. Kemi

(z2 —100x1) + (22 — 100x2) 4 ... + (229 — 1002100) < 0
(3 — 100z + 50%) 4 (23 — 100x5 + 50%) + ... + (239 — 1002100 + 50%) < 100 - 50*
(z1 — 50)% + (22 — 50)% 4 ... + (z100 — 50)? < 250000

Pa humbur pérgjithésimin mund té supozojmé qé 1, xs,...,x; > 100. Atéheré
(z; —50)% > (101 — 50)% =512 (1 <i < k).
Nga kjo rrjedh qé
51%k < 250000.

Pas pjestimit vérejmé qé

I < 250000

_5T<97.

Pér k = 96, mjafton té marrim z; = 101 pér 1 < ¢ < 96 dhe zg7 = x9g = x99 = T190 = 50. Prandaj, vlera
mé e madhe e mundshme e k éshté 96.



