Olimpiada Matematike Komunale 2026
Klasa XI

1. Sa éshté vlera e shprehjes 2 + (2 + 22 4 23 + 2% + ... 4 22026)7
(A) 22027 (B) 22027 + 2 (C) 22026 + 22027 (D) 22028 (E) 2
Pérgjigjja: (A)
Zgjidhje: Shuma brenda kllapave éshté shumé e termave té vargut gjeometrik.
Kemi

2026-2027
2

22026 -1
2+«2+?+23+%+-~+?”%:2+2-j7—T—
—242.2%% _9

— 92027

2. Né vargun 1001101011, né njé lévizje ne mund t’ia ndérrojmé vlerén tre shifrave
fginje, duke e ndérruar secilén prej tyre nga 1 né 0 ose nga 0 né 1. Me katér lévizje
té tilla, sa éshté numri maksimal i shifrave 1 qé mund t’i kemi né varg?

(A) 6 (B) 7 (C) 8 (D)9 (E) 10

Pérgjigija: ()

Zgjidhje: Eshté e mundur gé t’i béjmé té gjitha shifrat 1, né kété meényre:
1001101011

1
1110101011

!
1111011011

1
1111100011

!
1111111111

3. Njé produkt ka ¢mimin x euro, ku x éshté numér natyror. Pasi ¢gmimi rritet pér 2%,
vlera e tij béhet 56 euro. Sa éshté shuma e shifrave té numrit x?

(A) 4 (B) 6 (C) 8 (D) 10 (B) 12
Pérgjigjja: (A)
Zgjidhje: Kemi
x+ 2z =56
— 22+ 100z — 5600 = 0



Nga kétu

—100 £ /10000 + 4 - 5600

T12 = 9
~ —100 £ /10000 + 22400
n 2
~ —100 + v/32400
N 2
~ —100 £+ 180
— 5 )

Nga kjo fitojmé x; = 40 dhe xy = —140. Meqé ¢mimi éshté jonegativ, kemi qé

x = 40 dhe rezultati éshté 4.

. Né figurén e méposhtme jané paraqitur dy rrathé me gendér té njéjté, ku rrezja e
rrethit té madh éshté dyfish mé e madhe se rrezja e rrethit té vogél. Kéndi « i
formon dy pjesé té hijézuara. Sa duhet té jeté masa e kéndit o né ményré qé té
dyja sipérfaget e hijézuara té kené sypriné té barabarté?

(A) 60° (B) 70° (C) 75° (D) 80° (E) 90°
Pérgjigjja: (E)

Zgjidhje: Le té jeté rrezja e rrethit té vogél r. Atéheré rrethi i madh ka rreze
2r. Syprina e sipérfages sé hijézuar né rrethin e vogél éshté 2’;—;0‘ - mr?. Syprina e
unazés sé formuar nga té dy rrathét éshté m(2r)? — 7r? = 37r?, ndérsa vetém pjesa
e hijézuar ka sypriné - - 3nr?. Kemi

S Trt = @ 3r2.
21 27

Pas thjeshtimeve fitojmé
2T — a = 3a,

nga e cila fitojmé a = § = 90°

. Ana i shénoi né tabelé té gjithé numrat katérshifroré qé formohen duke pérdorur
secilén nga shifrat 1,2, 3,4 saktésisht njé heré. Sa éshté shuma e té gjithé kétyre
numrave?



(A) 63600 (B) 64060 (C) 66660 (D) 67620 (E) 68880
Pérgjigjja: (C)

Zgjidhje: Kemi 4! = 24 numra katérshifror té ndryshém qé pérmbajné secilén nga
shifrat 1,2, 3,4. Observimi kryesor éshté qé, nése konsiderojmé njérén nga shifrat e
kétyre 24 numrave, pér shembull shifrén e paré (até té mijshéve), atéheré secila nga
shifrat 1,2, 3,4 paraqgitet nga 6 heré né até pozité. Duke e pasur parasysh kété fakt,
mbledhjen e kryejmé né kété ményre:

S=(6-146-2+6-3+6-4)-1000+ (6-1+6-246-3+6-4)-100
+(6-14+6-24+6-3+6-4)-100+(6-1+6-2+6-3+6-4)-1
=(6-146-2+6-3+6-4)- (1000 + 100 + 10 + 1)
=60 - 1111 = 66660

. Le té jené x dhe y numra realé pozitivé. Sa éshté vlera mé e vogél e mundshme e

(z+2y)% o
2xy

(A) 0.5 (B) 1 (C) 2 (D) 4 (E) 4.5
Pérgjigjja: (D)
Zgjidhje: Nga jobarazimi AM-GM kemi

shprehjes

x4+ 2y > 2\/x - 2y.
E pérdorim kété pér té fituar
(x +2y)? S (242xy)>  4-2zy 4
2oy~ 2zy  2xy

Pra kjo shprehje éshté gjithmoné mé e madhe ose e barabarté me 4, ndérsa pér
xr = 2 dhe y = 1 e arrin vlerén 4, prandaj 4 éshté vlera mé e vogél e mundshme e
saj.

. Sa dyshe (a,b) té numrave natyroré a dhe b jané té tilla qé ab+ a + b = 20247
(A) 9 (B) 11 (C) 12 (D) 13 (E) 16
Pérgjigjja: (D)
Zgjidhje: Kemi
ab+a+b+1=2025
— (a+1)(b+1) = 2025,

Meqé a+ 1 dhe b+ 1 jané numra natyroré, ata duhet té jené pjesétues té 2025 (pér
njé pjesétues d té 2025, a + 1 merr vlerén d ndérsa b + 1 merr vlerén %). Numri
2025 = 3* - 52 ka 5 -3 = 15 pjesétues. Numri a + 1 mund té jeté cilido prej tyre
pérpos 1, sepse né até rast do té kishim a = 0 qé nuk lejohet, dhe pérpos 2025,
sepse né até rast do té kishim b = 0. (Jdo pjesétues tjetér jep zgjidhje té sakté té

barazimit, prandaj pérgjigjja éshté 13.

. Né trekéndéshin AABC jané dhéné pikat D, E, F' né brinjét AB, BC, C' A pérkatésisht,
té tilla q¢ AD = AF, BD = BE dhe CF = CFE. Gjithashtu jané dhéné kéndet
(DFE =70°, /EDF = 60° dhe /FED = 50°. Sa éshté masa e kéndit /BAC?

(Figura shérben pér ilustrim. Madhésité e paragitura né té nuk jané té sakta.)
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10.

(A) 60° (B) 65° (C) 70° (D) 75° (E) 80°
Pérgjigjja: (E)

Zgjidhje: Nga AF = AD kemi q¢ /AFD = /ADF = x. Ngjashém /BDE =
(BED =y dhe /CFE = /CEF = z. Duke konsideruar kéndet te pikat D, F, F’
fitojmeé

x+y+ 60° = 180°

y + z + 50° = 180°
z 4 x4+ 70° = 180°,

prej nga
x+y=120°
y+ 2z =130°
z+x = 110°.

Duke e zgjidhur kété sistem fitojmé = = 50°. Nga trekéndéshi AADF kemi qé
{DAF + 2x = 180°, nga e cila nxjerrim /DAF = /BAD = 80°.

. Prodhimi i tre numrave té njépasnjéshém éshté numri gjashtéshifror a7aa7a. Sa

éshté vlera e shifrés a?

(A) 2 (B) 3 (C) 4 (D) 6 (E) 8
Pérgjigjja: (C)

Zgjidhje: Mes tre numrave té njépasnjéshém patjetér njéri nga ta éshté shumeéfish
i numrit 3 dhe té paktén njé nga numrat éshté numér ¢ift. Atéheré prodhimi i
tyre aTaa7a éshté numeér c¢ift dhe shuméfish i numrit 3. Meqgé éshté numeér cift,
atéheré a € {2,4,6,8} (nuk mund té jeté 0 meqé a éshté shifra e paré). Meqé éshté
shuméfish i numrit 3, atéheré shuma e shifrave a +7+a+a+ 7+ a = 4a + 14 éshté
shumeéfish i numrit 3. Duke i provuar katér vlerat nga sipér, kjo éshté e mundur
vetém pér a = 4.

Pér ¢do numér natyroré n nga 1 deri né 200, Beni shénoi né tabelé raportin e n me
pjesétuesin e dyté mé té madh té n (pra pjesétuesin mé té madh pas vetvetes). Pér
shembull, pér n = 16 ai shénoi numrin 2, meqé 2 = 18—6, ndérsa pér n = 7 ai shénoi
numrin 7. Sa heré e shénoi Beni numrin 5 né tabelé?

(A) 11 (B) 12 (C) 13 (D) 14 (E) 15
Pérgjigjja: (C)

Zgjidhje: Le té jeté n njé numeér natyror nga 1 deri né 200. Nése n éshté i pérbéré,
pjesétuesi mé i vogél i miréfillté i tij éshté gjithmoné njé numér i thjeshté. Po e

4



shénojmé até me p. Atéheré pjesétuesi i dyté mé i madh i n ka formén %. Raporti
té cilin Beni e shénon né tabelé éshte

SIETIS]

Ndérkaq, nése numri n éshté i thjeshté, atéheré pjesétuesi i dyté mé i madh éshté
1 dhe raporti qé shénon Beni éshté 7 = n. Pra, pér ¢do numeér nga 1 deri né 200,
Beni e shénon vet até numér nése ai éshté i thjeshté ose e shénonén pjesétuesin mé
té vogél té tij nése ai numeér éshté i pérbere.

Numri 5 do té shénohet né tabelé pér n = 5 dhe pér té gjithé numrat tjere, pjesétuesi
mé i vogel i té ciléve éshté numri 5. Me fjalé té tjera, duhet té gjejmé sa numra nga
1 deri né 200 plotpjesétohen me 5, por jo me 2 ose me 3.

Kété mund ta béjmé duke marré té gjithé numrat qé plotpjesétohen me 5 dhe duke
i larguar nga ta ata qé plotpjesétohen me 2 ose me 3. Vérejmé qé kéta qé do t'i
largojmé jané pikérisht numrat qé plotpjesétohen me 10 ose me 15. Por, duhet té
kemi kujdes, sepse duke i larguar shuméfishat e 10 dhe shuméfishat e 15, i largojmé
dy heré shuméfishat e 30, prandaj ata duhet t’i kthejmé. Rezultati i kérkuar éshté

200 200 200 200
5 - |5 S| =40 -20 - 13+ 6 =13,
L] [ o wrens



