Olimpiada Matematike Komunale 2026
Klasa XII

1. Né njé takim morrén pjesé 10 persona. Secili person shtréngoi duaré me 9 persona
tjeré, pérpos dy personave té cilét shtrénguan duaré me nga 8 persona tjeré. Sa
shtréngime duarsh ndodhén gjithsej né kété takim?

(A) 44 (B) 45 (C) 88 (D) 89 (E) 90
Pérgjigjja: (A)
Zgjidhje: Neése i mbledhim té gjithé numrat e shtréngimeve té duarve pér c¢do

person fitojmé 8 -9 + 2 - 8 = 88. Por, né kété ményré jemi duke e numéruar secilin
shtréngim té duarve dy heré. Prandaj, rezultati éshté % =44.

2. Sa éshté vlera e shprehjés

1-242-3+---4+2026-2027 — 12 — 22 — ... — 202627

(A) 2026 (B) 20262027 (C) 20262 (D) 2026 - 2027 (E) 20272
Pérgjigjja: (B)
Zgjidhje: Kemi
1-24+2-3+---42026-2027 — 12 — 2% — ... — 2026
=1-(2-1)4+2-(3—2)4---+2026 - (2027 — 2026)
=142+ ---+2026

2026 - 2027
==

3. Le té jeté f(35%) = ¢ 4 2025. Gjeni vlerén e f(f(1)).
(A) -1 (B) 0 (C) 1 (D) 2026 (E) 4051
Pérgjigjja: (D)

Zgjidhje: Fillimisht gjejmé vlerén e f(1). Marrim x = —2025 dhe fitojmé f(M =

2026
F(1) = —2025 + 2025 = 0. Pér # = 1 kemi f(0) = 1 + 2025 = 2026. Prandaj,

F(f(1) = £(0) = 2026.

4. Neé ¢do katroré té tabelés me dimensione 4 X 4 shénohet njé numeér, né até meényre
gé shuma e numrave né ¢do rresht dhe né ¢do shtyllé té jeté e njéjté. Disa prej
numrave jané shfaqur mé poshté.
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Cili numér duhet te vendoset te katrori i shénuar me 7777

(A) 7 (B) 8 (C)9 (D) 10 (E) 11
Pérgjigjja: (A)

Zgjidhje: Le té jeté x numri né katrorin me ”?”. Sipas kushtit té detyrés, numrat
né dy rreshtat e gjelber kané té njéjtén shumeé sikur numrat né dy shtyllat e kaltra.

Meqé katér numrat né mes jané té pérbashkét, ata mund ti largojmé nga té dy
shumat duke e ruajtuar barazimin dhe késhtu fitojmé

64+94+6+a=11+T+8+2,

e cila na jep x = T.

5. Né njé bashkési S té numrave natyroré, ekziston njé element qé éshté mé i madh
se prodhimi i té gjithé elementeve tjera té bashkésisé. Nése shuma e elementeve né
kété bashkeési éshté 10000, sa elemente mund t’i keté mé sé shumti bashkésia S?

(A) 6 (B) 7 (C) 8 (D)9 (E) 10
Pérgjigjja: (C)
Zgjidhje: Prodhimi i teté numrave té ndryshém éshté té paktén 1-2-...-8 =

40320 > 10000. Prandaj, bashkésia nuk mund t’i keté 9 ose mé shumé elemente.
Njé bashkeési e tillé me 8 elemente éshté {1,2,3,4,5,6,7,9972}

6. Jané dhéné dy rrathé tangjent me gendra O, Oy dhe rreze r| = lem, 9 = 2em
pérkatésisht. Drejtéza t éshté tangjente né té dy rrathét dhe E dhe F' jané piképrerjet
e saj me ta. Sa éshté syprina e katérkéndeshit FF 0,057

(Figura shérben pér ilustrim. Madhésité e paragitura né té nuk jané té sakta.)

(A) 2v/2cm? (B) 22¢m? (C) 3v2cm? (D) 2v/5cm? (E) 22cm?



Pérgjigjja: (C)

Zgjidhje: Meqé drejtéza t éshté tangjent, atéheré /O, EF = O FE = 90°. Kjo do
té thoté qé Oy E||O1F, pra katérkéndéshi EFO;0, éshté trapez kénddrejté. Kemi
OoF = 2cm dhe O1F = 1em, prandaj na nevojitet vetém edhe gjatésia e lartésisé
EF.

Le té jeté M mesi i OoF. Atéheré EM = FO; = lecm, prandaj EFO{M éshté
drejtékéndésh. Nga kjo kemi qé EF = O; M dhe trekéndéshi O, M O, éshté kénddrejté.
Nga Teorema e Pitagorés kemi
O, M* + MO} = 0,03
— 1+ EF* =3
— EF =+/8cm = 2v2em

Atéheré kemi

(EO, 4+ FOy) - EF _ (2+1)'2\/§:3\/§cm2.

S —
2 2

. Sa dyshe (a,b) té numrave natyroré a dhe b jané té tilla qé ab+ a + b = 20247
(A)9 (B) 11 (C) 12 (D) 13 (E) 16
Pérgjigjja: (D)

Zgjidhje: Kemi

ab+a+b+1=2025
— (a+1)(b+1) = 2025.

Meqé a + 1 dhe b+ 1 jané numra natyroré, ata duhet té jené pjestues té 2025 (pér
njé pjestues d té 2025, a + 1 merr vlerén d ndérsa b + 1 merr vlerén %). Numri
2025 = 3*-52 ka 5-3 = 15 pjestues. Numri a+ 1 mund té jeté cilido prej tyre pérpos
1, sepse né até rast do té kishim a = 0 gé nuk lejohet, dhe pérpos 2025, sepse né
até rast do té kishim b = 0. Cdo pjestues tjetér jep zgjidhje té sakté té barazimit,

prandaj pérgjigjja éshté 13.

. Jané dhéné ekuacionet kuadratike ma? — x + 3n = 0 dhe nz? + 2ma + 12 = 0, té
cilat varen nga parametrat m dhe n. Vlerat e m dhe n duhet té caktohen né ményrée
qé té dy ekuacionet t’i kené té njéjtat dy zgjidhje reale. Sa éshté vlera e m + n né
kété rast?

(A) -1 (B) 0 (€)1 (D) 2 (E)3
Pérgjigjja: (A)

Zgjidhje: I shfrytézojmeé formulat e Viet-it. Nése té dy ekuacionet kané zgjidhje
té njéjta, atéheré shuma dhe prodhimi i atyre dy zgjidhjeve jané té njéjta. Pér
ekuacionin kuadratik az? + bz + ¢ = 0 me zgjidhje x; dhe x5 kemi z1 + 2o = —g
dhe ry7o = £. Atéheré

_(—1)__2m
m  on
3n_12
m n’
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nga té cilat fitojmeé

n = —2m?

n? = 4m.
Duke i shumézuar kéto dy ekuacioni fitojmeé n® = —8m3, qé do té thoté se n = —2m.
Duke zévendésuar té ekuacioni i paré gjejmé m = 1 dhe n = —2, prandaj pérgjigjja

éshte —1.

Shénim: Gjaté zgjidhjes mund té supozojmé qé m dhe n nuk jané zero sepse né até
rast ekuacionet nuk do t’i kishin dy zgjidhje reale.

. Prodhimi i tre numrave té njépasnjéshém éshté numri gjashtéshifror a7aa7a. Sa

éshté vlera e shifrés a?

(A) 2 (B) 3 (C) 4 (D) 6 (E) 8
Pérgjigjja: (C)

Zgjidhje: Mes tre numrave té njépasnjéshém patjetér njéri nga taéshté shuméfish
i numrit 3 dhe té paktén njé nga numrat éshté numér ¢ift. Atéheré prodhimi i
tyre a7aa7a éshté numeér c¢ift dhe shuméfish i numrit 3. Meqgé éshté numeér cift,
atéheré a € {2,4,6,8} (nuk mund té jeté 0 meqé a éshté shifra e paré). Meqé éshté
shuméfish i numrit 3, atéheré shuma e shifrave a +7+a+a+ 7+ a = 4a + 14 éshté
shuméfish i numrit 3. Duke i provuar katér vlerat nga sipér, kjo éshté e mundur
vetéem péer a = 4.

Eshté dhéné drejtkéndéshi ABCD dhe pikat M, My, My, M, mese té brinjéve té
drejtkéndeéshit. Pika M5 éshté mesi i segmentit M3M,, ndérsa pika Mg éshté mesi
i segmentit M;M;. Cili éshté raporti mes syprinés sé hijézuar dhe syprinés sé
drejtkéndéshit ABC'D?

D M3 C
M3
M4 M2
M
A My B
(A) 15 (B) 1 (C) 5 D) 15 (E) ¢

Pérgjigjja: (B)
Zgjidhje: E njehsojmé syprinén e sipérfages qé nuk éshté e hijézuar. Pér ta béré
kété, e ndajmé até né trekéndésha adekuat.



A M, B

Le té jeté AB = CD = x dhe BC' = DA = y. Pér njé trekéndésh APQR me
S(PQR) do e shénojmé syprinén e tij, ndérsa me hp do e shénojmé gjatésiné e
lartésisé té léshuar nga pika P. Tani e tutje vazhdimisht do ta shfrytézojmé faktin
qé pikat M; jané mese té segmenteve pérkatése. Kemi

1y ly
S(MyCMs3) = S(MsDM,) = 2 5 2° = g%y
S(AM,Ms) = AM42' hats %QZim _ %xy
S(AMMy) = AM12- Ity %wé%y _ %wy
S(BM,M) BM12- Ty %xégy _ 3%"””3’
S(BMyMg) = BM22' Pt _ %yégx - S—E;xy.

Atéheré sipérfaqja e pahijézuar ka sypriné

1+1+1+3+3+5 24 3
-t =+ =+ =+ = |ry=—ry=-2
§'8 16 16 32 32)" T3 Ty
gé do té thoté gé sipérfagja e hijézuar ka sypriné zy — %xy = Allxy dhe raporti i

kérkuar éshté i.



