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1. Le té jeté a numér real i tillé qé a® — a dhe a® — a jané numra té ploté. Tregoni qé a éshté numér i ploté.

Zgjidhje. Nése a? —a = 0 atéheré a = 0 ose @ = 1, pra pohimi éshté i vérteté. Le té jeté tani a? —a # 0.

Meqé a® — a dhe a® — a jané numra té ploté kemi gé Z;:Z éshté numér racional. Meqé

a®—a ala—1)(a+1)
= = 1
2—q a(a—1) a+h

a

kemi qé a éshté numér racional dhe i ndryshém nga 0 dhe 1. Atéheré kemi qé ekzistojné numri i ploté
m # 0 dhe numri natyror n, té tillé q¢ a = 2* dhe pmmp(m,n) = 1. Atéheré kemi
9 m?2 m  m?—mn
a@—-—a=—-—=—
n? n n?

éshté numér i ploté, prandaj
20,2 2 2 _
n“lm*—mn=n|m*"—mn=n|m-"=n|l=>n=1

Pérfundojmeé se a éshté numeér i ploté.

2. Ana dhe Beni luajné si vijon. Ana e zgjedh njé numér real = dhe Benit ia tregon dy numra njé pas njé.
Beni e di se njéri nga dy numrat g€ ia ka treguar Ana éshté vet numri z, kurse numri tjetér éshté numri
2r — %, por ai nuk e di se cilin nga kéta numra ajo e ka théné té parin. Beni e fiton lojén nése mund ta
pércaktojé me siguri té ploté numrin z g€ ka zgjedhur Ana. Pérndryshe lojén e fiton Ana. Gjeni té gjitha
vlerat e numrit z pér té cilat Ana e fiton lojén.

Zgjidhje. Le té shkruajmé me a dhe b numrat = dhe 2z — % né ndonjé renditje. Né ményré qé Beni té

mos mundet ta pércaktojé me siguri t€ ploté numrin x, duhet té vlejé a = 2b — % dhe b = 2a — é si dhe
a # b. Késhtu qé do ta zgjidhim kété sistem, pér té caktuar vlerat e mundshme té numrit = qé té fitojé
Ana.

Meqgé b = 2a — % kemi
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Pér a € {—1,1} kemi a = b, qé nuk éshté e mundur. Ndérsa pér a € {fi, %} kemi a # b. Prandaj pér
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T € {—%, %} lojén e fiton Ana.

. Agroni ka 10 kuti té shénjuara me numrat 1,2,...,10. Kutia 1 pérmban 1 biskoté, kutia 2 pérmban 2
biskota, ... , kutia 10 pérmban 10 biskota. Nga kéto kuti, saktésisht pesé prej tyre pérmbajné vetém
biskota me shije dredhéze ndérsa pesé kutité tjera pérmbajné vetém biskota me shije molle. Beni nuk
mund t’i dallojé biskotat nga pamja. T€ paktén sa biskota duhet t’i marré ai pér t’u siguruar gé ka marré
té paktén 10 biskota me shije dredhéze?

Zgjidhje. Do té tregojmé qé Beni duhet t’i marré té paktén 25 biskota.

Fillimisht, tregojmé qé 25 biskota mjafton. Beni mund t’i merr 1 biskoté nga kutia 1, 2 biskota nga kutia
2, ndérsa nga teté kutité tjera, ai merr 2 biskota nga dy prej tyre dhe 3 biskota nga gjashté kutité tjera.
Nése i rendisim sipas madhésisé kemi

3,3,3,3,3,3,2,2,2,1

biskota. Pesé nga kéta numra jané biskota me shije dredhéze, prandaj Beni ka marré té paktén 14 2 +
2 4+ 2 + 3 = 10 biskota me shije dredhéze.

Tani tregojmé qé mé pak se kaq nuk bén. Né té njéjtén ményré, le té jené
a0, a9, as, ar, ae, as, a4, az, az, ai

numrat e biskotave qé ka marré Beni, té renditura sipas madhésisé. Nése biskotat e pesé numrave mé
té médhenjé dalin té jené me shije molle, atéheré Beni do té keté a1 + as + as + a4 + a5 biskota me
shije dredhéze dhe ky numér duhet té jeté té paktén 10. Meqé nga kutia 1 Beni zgjedh mé sé shumti
1 biskoté, atéheré a; < 1. Kjo do té thoté qé as > 3, sepse pérndryshe shuma maksimale do té ishte
242+2+2+1=09. Por tani kemi qé a9+ a9 +ag+ a7 +a¢ > 3+3+3+3+3 = 15, prej nga fitojme qé

(a10+a9+ag+a7+a6)+(a5+a4+ag+a2+a1)215+10:25.

. Le té jeté ABCD njé katror dhe X njé piké né brinjén AD e tillé ¢ AX =2XD. Pika Y éshté e tillé qé
ZAY X = 90° dhe BC' = BY. Vértetoni se drejtéza CY e pérgjysmon brinjén AD.

Zgjidhje. Le té jeté M mesii AY. Pasi q¢ BY = BC = BA kemi q¢ BM | AY. Poashtu /X AY =
90° — LYAB = ZABM. Nga kjo kemi q¢ AXAY ~ AABM nga kriteri KKK (té dy jané kénddrejt dhe
kané edhe njé kénd tjetér pérkatés té barabarté). Nga kushti AX = 2X D kemi qgé

AX _AX _2XD 2

AB  AD 3XD 3
Prandaj nga ngjashméria kemi qé

XYy Xy AX 2 1

AY T 2AM  24AB 2.3 3

Le té jeté Z piképrerja e CY dhe AD. Vérejmé se gendra e rrethit té jashtashkruar t&€ AAY C éshté pika

B, prandaj
360° — ZABC  270°

2 2
Nga kjo kemi qé LAY Z = 180° — 135° = 45° dhe pasi q¢ LAY X = 90° i bie qé Y Z té jeté pérgjysmorja
e ZAY X. Nga Teorema e Pérgjysmores sé kéndit kemi qé

LAY C = = 135°.

XZ Xy 1

ZA YA 3

AD
Tani AZ = %AX =-.-AD = - Pra, Z éshté mesi i brinjés AD, c¢ka duhej vértetuar.
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