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1. Le té jeté AABC trekéndésh kéndngushté dhe le té jené H ortogendra dhe O gendra e rrethit té
jashtéshkruar té tij. Supozojmé qé O gjendet né segmentin AH. Nése LZHCO = 24°, gjeni té gjitha
kéndet e trekéndéshit AABC.

Zgjidhje. Pika O gjendet né pérmesoren e brinjés BC. Pasi qé O éshté né AH, i bie ge AO éshté normale
né BC, prandaj A éshté né pérmesoren e brinjés BC. Nga kjo kemi q¢ AB = AC'. Le té jeté ZOAC = a.
Pasi qé AO éshté edhe pérgjysmore e ZBAC kemi q¢ ZBAC = 2a, prej nga ZABC =90° —a = ZACB.
Pasi q¢ C'H normale né AB kemi q¢ ZHCB = 90° — ZABC = «. Tutje, pasi q¢ OA = OC kemi qé
/OCA = Z0AC = «. Tani

90° —a=ZLACB = Z0CA+ ZOCH + ZHCB =20 + 24° <— o =22°
< LABC =90° — o = 90° — 22° = 68°.

Pasi q¢ AB = AC kemi q¢ ZACB = 68° dhe /ZBAC — 180° — 2/ABC = 44°.




2. Beni ka n shkopinjé me gjatési 1,2,...,n. Ai déshiron té formojé njé katror duke i pérdorur secilin nga
kéta shkopinjé pér t’i ndértuar brinjét e katrorit, né até ményré qé secila brinjé té keté numér té ndryshém
té shkopinjéve. Cila éshté vlera mé e vogél e n pér té cilén ai mund ta béjé kéte?

Zgjidhje. Meqé ¢do brinjé duhet té keté numér té ndryshém té shkopinjéve, atéheré duhen té paktén

14+243+4 = 10 shkopinjé, pran > 10. Shuma e gjatésive té shkopinjéve éshté 1424 - -+n = 2 Meqgs
brinjét e katrorit duhet té kené gjatési té barabarté, atéheré secila brinjé ka gjatési "(nzl)/z = "("8+1).

Kjo gjatési duhet té jeté numér i ploté, prandaj n ose n + 1 duhet té jeté shuméfish i numrit 8.

Numri i paré gé plotéson kéto kushté éshté n = 15. Pér n = 15, gjatésia e brinjéve éshté % = 30.
Por, meqé 15 + 14 = 29 < 30, atéheré ¢do brinjé duhet t’i pérmbajé té paktén 3 shkopinjé, e meqé
té gjitha brinjét kané numér té ndryshém té shkopinjéve, atéheré numri i shkopinjéve éshté té paktén
34+44+5+6 =18, qé éshté mé shumé se qé kemi. Né té njéjtén ményré tregohet qé edhe n = 16 nuk bén.
Numri i radhés gé plotéson kushtet éshté n = 23. Pér n = 23, shuma e brinjéve éshté 2%& = 69. Njé
konfiguracion gé funksionon éshté ky:
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3. Ana dhe Beni luajné si vijon. S€ pari, secilit numér té thjeshté p, Ana ia cakton njé numér natyror a,.
Ajo duhet gé numrave té ndryshém p # ¢ t'i caktojé numra té ndryshém a, # a4. Duke i ditur numrat
qé ka zgjedhur Ana, Beni zgjedh disa numra té thjeshté sipas déshirés r1,rs, ..., 7%, jo-domosdoshmérisht
té ndryshém. Megjithaté, pér ¢cdo numér té thjeshté r qé zgjedh Beni, ai duhet ta zgjedhé até saktésisht
a, heré. Beni e fiton lojén nése mund té kombinojé shenjat + dhe — né ndonjé ményré té tillé gé numri
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éshté numér i ploté, pérndryshe lojén e fiton Ana. Cili nga lojtarét ka strategji té fitores?

Zgjidhje. Ana ka strategji té fitores. Ajo cakton as = 7, dhe a, = p — 2 pér ¢do numér té thjeshté p > 3,
qé qartazi plotéson kushtin (pasi 7+ 2 = 9 nuk éshté numér i thjeshté). Le té jené pi,pa, ..., ps numrat
e ndryshém qé zgjedh Beni dhe le té jené aj,as,...,as numrat qé i cakton Ana numrave té Benit, pra
a; = ap, pér ¢do 1 <14 < s. Cfarédo kombinimi té shenjave qé ai bén rezulton né shprehjen

ku by, ..., bs jané numra té ploté té tillé qé |b;| < a; pér ¢do 1 < i < s. Pasi a; éshté tek pér ¢do 1 <1i < s,
kemi se b; éshté poashtu numér tek. Poashtu, pér ¢do numér tek p; kemi |b;| < a; < p;. Né veganti vlen
b; 20 (mod p;) pér ¢do 1 < i < s. Tutje

b b b b <o ps+ b <D+ e+ by R
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Tani p; e plotpjeséton secilin nga monomet né numeérues, pérvec bipaps - - - ps qé nuk plotpjesétohet me
p1 meqé by Z 0 (mod p;). Pérfundojmé se ky numér nuk mund té jeté i ploté.



4. Le te jeté n numér natyror dhe a, b, c numra realé té tillé qé
a? +b% 4 c?
Var b+ A

Tregoni qé ekzistojné numrat x,y,z € {—1,0,1} ku té paktén njéri prej tyre éshté jo-zero, té tillé qé
ar + by +cz = 0.

V=

Zgjidhje. Nga mosbarazimi i Koshit kemi qé a* + b* 4 ¢t > @CHEAD" b daj

2 424 2
Vn = B e < V3=n < 3.
Va*+ b+t
Rasti 1. n=1.

Kemi % = 1. Duke ngritur né kator dhe pas rregullimeve kemi (ab)? + (bc)? + (ca)? = 0, prandaj
ab = bc = ca = 0 g€ do té thoté qé té paktén dy prej numrave a, b, ¢ jané té barabarté me 0. Supozojmé
qé a = b =0, késhtu qé duke marr z = y = 1 dhe z = 0 kemi azx + by + cz = 0.

Rasti 2. n = 2.
¢7,(")Jr172+c2

Kemi Vet ot

= /2. Duke ngritur né kator dhe pas rregullimeve kemi
(a+b+c)at+b—c)(b+c—a)(c+a—Db)=0.

Prandaj té paktén njéri nga numrat a +b+c,a+b—c,b+ c —a,c+ a — b éshté 0, késhtu qé ekzistojné
numrat x,y, z € {—1,1} té tillé qé ax + by + cz = 0.

Rasti 3. n=3
a(")erQch2

Uit V3. Duke ngritur né kator dhe pas rregullimeve kemi

Kemi

(CL2 _ b2)2 + (b2 _ 62)2 + (62 _ a2)2 _ 0,
prandaj a®? — 0> =02 =2 =c? —a®? =0 = a? = b? = 2, késhtu qé té paktén dy prej numrave a, b, c jané
té barabarté. Supozojmé qé a = b, késhtu qé duke marr x = 1,y = —1 dhe z = 0 kemi ax + by + cz = 0.



